
【附件 2】參賽作品封面 

 

113學年度數學教學演示競賽活動封面 

 
 

 

     組    別：□小學組       □中學組 

      編    號：           (由承辦單位填寫) 

      作品名稱：平面上兩點距離 

          

 

 

 

 

 

 

注意事項： 

1.參賽作品封面請勿書寫校名及作者名。 

2.請在光碟片上書寫作品名稱(勿寫校名及作者

名）。 

 

√
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【附件 4】 

113學年度數學教學演示競賽活動 

教案設計格式範例 

壹、 設計理念 

平面上兩點距離的計算是畢氏定理的延伸應用，我不希望學生單純記

憶兩點距離公式，而是了解公式背後的由來，當他們不記得公式時，也能

夠使用畢氏定理的想法去計算出兩點距離。 

課堂利用人行穿越道的生活例子引入，利用距離讓學生思考如果兩點

是非同時在鉛垂或水平線上的兩點可以如何計算，藉由這兩個問題引出我

們的需求，在利用教室中常見的經驗讓學生試著去找出因傳法不同而造就

傳的距離不同，如何計算與確定距離上的長與短，在畫圖的過程中自然地

探索出兩點距離其線段會由一個會多個直角三角形的斜邊而組成。 

結果是經由討論與操作發現的，因此能加深印象，而非單純記憶公

式，理解計算平面上的兩點距離其實是在學習畢氏定理的應用而非新的公

式。 

貳、教學分析 

一、 教材分析 

 翰林 康軒 南一 

引

入

方

式 

畢氏定理- 

利用畢達哥拉斯漫畫故事，說

明他意外發現磁磚面積的組

成。 

平面上兩點的距離- 

文字描述的方式複習數線上兩

點距離的計算。 

畢氏定理- 

古埃及利用直角三角形的斜邊

進行測量。 

直角坐標平面上兩點的距離公

式- 

文字描述的方式複習數線上兩

點距離的計算。 

畢氏定理- 

方格圖中畫出一個直角三角形

與三邊外接正方形讓學生去計

算面積。 

距離公式- 

拋出一個需求-遊樂園的園區

彼此之間的距離。 

課

本

順

序

|

按

順

序

排

列

直角三角形三邊名詞 

畢達哥拉斯漫畫故事 

磁磚面積 

探索活動 

畢氏定理統整 

例題-求斜邊 

例題-求一股 

例題-兩個直角三角形的複合

圖 

例題-斜邊上的高 

引入-古埃及直角三角形測量

長度 

直角三角形三邊名詞 

探索活動 

畢氏定理統整 

畢達哥拉斯故事 

例題-求斜邊、股 

例題-一個直角三角形切割成

兩三角形的複合圖形 

例題-正方形對角線計算 

引入-直角三角形三邊面積計

算 

直角三角形三邊名詞 

探索活動 

畢氏定理統整 

畢氏定理相關故事與郵票 

例題-求斜邊與複合圖形 

例題-斜邊上的高 

斜邊判斷 

探索活動-畫出根號五 
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由

上

至 

統整直角三角形的高 

應用問題-移梯子 

應用問題-吸管杯子 

應用問題-電子產品尺寸 

應用問題-圖形比例 

複習-數線上兩點距離 

例題-水平、鉛垂、斜的兩點距

離 

代數推論兩點公式 

例題-平面上兩點距離公式應

用 

影印紙的比例。 

例題-等腰三角形高與面積 

例題-正三角形高與面積 

例題-正三角形複合圖 

例題-三角形斜邊上的高 

應用問題-移桿子 

複習-數線上兩點距離 

例題-水平、鉛垂 

例題-斜的兩點距離 

代數推論兩點公式 

例題-平面上兩點距離公式應

用 

例題-找出根號 a的點 

應用問題-電子產品尺寸 

探索問題-木板過門 

應用問題-移梯子 

距離公式引入-遊樂園園區距

離 

複習-數線上兩點距離 

例題-水平、鉛垂 

代數推論兩點公式 

例題-平面上兩點距離公式應

用 

例題-遊樂園園區距離 

探

索

活

動 

 

 

 

 

 

自

我

評

量 

圖形上求直角三角形的任一邊 

求斜邊上的高 

求根號三的點 

應用問題-跨海大橋計算 

平面座標上兩點距離計算 

文字描述直角三角形中的兩

邊，求第三邊。 

斜邊上的高。 

應用問題-日月潭纜繩計算。 

正三角形與正方形的複合圖形

邊常計算。 

文字描述直角三角形中的兩

邊，求第三邊。 

直角三角形複合圖形邊常計

算。 

斜邊上的高。 

兩點間距離計算。 
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應用問題-卡丁車兩點距離 應用問題-公園盪鞦韆 

差

異 

循序漸進將所有畢氏定理的例

題一一列出讓學生這個觀念會

了才再加入新的題型。 

多了影印紙的生活例子並說明

大小名稱的由來。 

自我評量中多了挑錯的題型讓

學生釐清觀念。 

多了各類型三角形的高與面積

計算。 

圖片題型的計算較多。 

有提及勾股定理的由來。 

用問題探索的方式引出平面上

兩點距離公式的推導。 

利用數學圖形複習作為引入。 

平面上兩點距離在引入時利用

生活情境讓學生對學習此知識

有所需求。 

 

二、 學生分析  

班上有三分之一的學生有補習，所以進度超前也已學習過平面上兩點距離

公式。三分之一的學生上課認真聽講後能自行利用所學知識做基礎題型與

簡易的變化題。剩下三分之一的學生需要多加提醒與講解才能夠熟悉知識

與操作。 

三、 教學方法分析 

使用分組活動目的是讓學生自行探索，藉由生活例子產生共感，進而加深

印象與思考的動力，但避免學生失焦於數學課堂，老師要和學生一起總結

活動結果，並且適時於活動中練習，確認學生於活動中有學習到老師所期

望所學的知識。藉由分組練習，也可以讓學生遇到問題時可以即時與組員

討論，讓學生有更好的學習效果。 

四、 課程概念架構圖 
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參、教學活動設計 

單元名稱 平面上兩點距離 適用年級 八年級 

課程名稱 平面上兩點距離 教學時間 45分鐘 

教材版本 翰林、康軒 

教學準備 自製學習單、課本例題與隨堂練習配合使用  

能力指標/學習表現 分年細目/學習內容 單元教學目標 

s-IV-7 理解畢氏定

理與其逆敘述，並能

應用於數學解題與日

常生活的問題。 

 

G-8-1直角坐標系上兩點距離公式：直角坐標

系上兩點 𝐴(𝑎,𝑏) 和 𝐵(𝑐,𝑑) 的距離為

；生活上相關

問題。 

1. 直線距離  

2. 平面上兩點(水平線上、

鉛垂線上)距離計算  

3. 如何計算平面上非水平線
上、鉛垂線上的兩點距

離。  

4. 平面上兩點距離公式 
單元教學 

目標 
教學內容 

時間

(分鐘) 

評量 
方式 

備註 

複習畢氏定理 ⬧ 方法：提問 

⬧ 表徵：圖形、公式 

⬧ 工具：黑板 

⬧ 內容： 

 複習畢氏定理與斜邊如何計算。 

2 問答  

說明主題-平面上

的兩點距離 

⬧ 方法：討論、提問 

⬧ 表徵：圖形、生活事物 

⬧ 工具：投影片 

⬧ 內容： 

今天課程主題是座標上的兩點距離，那我

們先來討論什麼是是兩點距離？ 

下面這張圖是我們在路上會看到的斑馬線

圖，我們想從 A 點走到 B 點可議怎麼走

法？(圖一) 

那為什麼有的路口會多了十字斑馬線呢？

(圖二) 

比較快→距離比較短→直線距離所以我們

今天所要討論的兩點距離就是說這兩點的

線段距離。 

3   
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 (圖一) 

 

 

 

 

(圖二) 

 

 

 

   

複習- 

數線距離計算 

 實際座標兩點水平   

 與鉛直計算計算 

在數線上，如果想要計算A(2)到B(-1)的距離

可以用什麼方法？(絕對值、用2-(-1))，兩

點座標相減加上絕對值就是兩點距離，絕對

值計算出來的數都是正數。 

那現在我們把數線擴展成直角座標，想想看

A(2,3)到B(-4,3)兩點距離為多少？可以怎

麼計算？ 

詢問這兩點的連線是水平還是鉛垂腺呢？ 

可以想像成數線去計算距離。(帶入絕對值的

觀念)學生隨堂練習操作。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7 問答、課

本隨堂

練習 

 

生活模擬座標的距

離計算 

⬧ 方法：討論、講述 

⬧ 表徵：圖像、數值、生活實例 

⬧ 工具：簡報、學習單 

⬧ 內容： 

那想想看，如果我想計算非在水平或是

13 學習單

練習、小

組討論

統整 

 



 6 

鉛錘的兩點距離可以怎麼匴呢？我們來

看看下面這個生活情境。 

小明發現小濠的聯絡簿被誤放到第二排

中，所以想要將聯絡簿傳回給小濠，每

個座位上都有同學，也都知道要傳給小

濠，想想看可以怎麼傳？ 

任務一、討論可能路線(討論) 

任務二、找尋最短與最長的路線與其距離 

        (討論、統整)學生將討論結果紀 

        錄在大座位表上。 

任務三、觀察直線距離可以視為直角三角 

        形的斜邊(提問) 

那我們可以藉由知道直角三角形的兩股，

利用畢氏定理計算出兩點(非水平與鉛直)

距離。 

因為我們需要先有兩股的長度，那就先來

學如何計算水平與鉛垂的兩點距離。 

 

 

 

 

 

 

 

實際座標兩點計算

計算 

⬧ 方法：問答、講述、學生練習 

⬧ 表徵：圖像、數值實例 

⬧ 工具：座標圖、學習單、隨堂練習(P.104) 

⬧ 內容： 

三點形成直角三角形，兩點距離也就是

直角三角形的斜邊，那我們可以利用畢

氏定理算出兩點距離。 

 學生隨堂練習操作。 

 

6 問答、課

本隨堂

練習 
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兩點距離公式引出 ⬧ 方法：問答、講述、類比 

⬧ 表徵：圖像、數學公式 

⬧ 工具：座標圖、學習單、隨堂練習(P.104) 

⬧ 內容： 

(用隨堂練習的圖)那現在如果題目直接問

我們要求這兩點的距離，想想我們剛剛都

是找出直角三角形，那有沒有同學發現

到，其實我們求出來的這兩股距離，分別

是這兩點的什麼？ 

藉由平移發現兩點水平距離的差與鉛垂距

離的差。(X 座標的差與 Y座標的差)  

直接在圖上用代數表示並推出公式。再帶

入例題用公式解。公式說明、例題說明、學

生練習隨堂練習。 

 

 

 

 

 

 

7 問答、課

本隨堂

練習 

 

兩點距離公式練習 ⬧ 方法：講述、學生練習 

⬧ 表徵：數值實例、數學公式 

⬧ 工具：座標圖、學習單、隨堂練習(P.104) 

⬧ 內容： 

例題用公式解。 

學生練習隨堂練習。 

 

 

 

 

 

 

 

 

5 課本隨

堂練習 
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今日課程複習 ⬧ 方法：問答 

⬧ 表徵：公式 

⬧ 工具：座標圖 

⬧ 內容： 

今日課程重點是什麼？公式是什麼？如果

忘記公式，我可以把兩點距離想像成直角

三角形的什麼邊？所以我們要先找出兩股

距離，這也就是我們公式的原理。 

2 提問  

 

肆、教學評量 

單元教學目標 評量方式 備註 

了解平面上兩點距離的計算想法是可以利用直角

三角形斜邊計算而成。 
分組討論與報告、學習單 

 

計算平面上兩點距離(包含在同一水平線上、同一

鉛垂線上、非水平與鉛垂線上的兩點) 

學習單、課本隨堂練習與

自我評量 

 

應用兩點距離計算公式 學習單、課本隨堂練習與

自我評量 

 

 

 

 



1 
 

2-3平面上的兩點距離 學習單      班級：＿＿＿ 座號：＿＿ 姓名：＿＿＿＿＿ 

 活動一   

小明發現小濠的聯絡簿被誤放到第二排中，所以想要將聯絡簿傳回給小濠，每個座位上都有

同學，也都知道要傳給小濠，想想看可以怎麼傳？記錄在方格紙中，此為邊長1單位正方形

的方格紙。附圖為班級座位表，小明的座位在第二排第五個，小濠在第六排第一個。 

任務一 

請在大座位圖上畫出三種不同的傳法，再完成以下的問題。 

任務二 

(1) 請畫出傳法最長的路線，並於空白處計算出距離為多少單位？ ＿＿＿＿＿＿ 單位 

    

＊請用藍色白板筆將小組討論結果記錄在大座位表上。 

(2) 請畫出傳法最短的路線，並於空白處計算出距離為多少單位？ ＿＿＿＿＿＿ 單位 

    
   ＊請用紅色白板筆將小組討論結果記錄在大座位表上。 

任務三 

(1) 觀察看看兩條路線形成了什麼形狀呢？______________。 

小明 

小濠 



2 
 

例題 1 

請在圖上標示各點位置，並求出兩點的距離。 

(1)A(2,3)、B(－4,3)  (2) C(－2,5)、D(－2,1) 

                 

 

 

隨堂練習 

求出下列各小題中兩點的距離。

(1) A(1,－4)、B(5,－4)   (2) C(3,6)、D(3,－4) 

 

 

 

例題 2 

如圖，已知坐標平面上 A(3 , 2)、B(－5 , 2)、C(3 ,－4)三點， 

求：(1) AB̅̅̅̅  與 AC̅̅ ̅ 的長。 (2) BC̅̅ ̅ 的長。 

 

 

 

 

 

 

 

 

” 的
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想想看 

根據前面的練習，你覺得座標上兩點距離是如何計算出來的呢？在空白處說明你的想法。 

兩點距離公式 =√(兩點 ____________ 的差 )
2

+ ( 兩點 ____________ 的差 )
2
 

             =√(                                    差 )
2

+ (                                     差 )
2
 

 

 

 

 

 

 

 

 

例題 3 

已知坐標平面上 A(2 , 1)、B(－4 , 9)兩點，求 AB̅̅̅̅  的長。 

    

 

 

例題 4 

已知坐標平面上 A (－3 ,－2 )、B ( 5 ,－2 )、C ( 1 , 5 ) 三點，試問： 

(1) 三角形 ABC 是否為等腰三角形？ 

(2) 三角形 ABC 的周長是多少？ 

 

 

 

 

 

 

 

y 朋

&

的


